Redovisningsuppgifter i TDDC75 Diskreta strukturer
Seminarium 2, Grupp B: Mangdlara

Szilvia Varro-Gyapay

Rékna pa redovisningsuppgifterna individuellt utan att anvinda Al-verktyg eller soka upp dem pa
Google. Lycka till!

1. Avgor om foljande pastaenden stammer alltid, aldrig, eller ibland (for vissa méngder). Glém inte att
motivera ditt svar, dvs. ge ett bevis om det stdmmer alltid eller aldrig, och ge tva exempel om det
giiller ibland (ett exempel nér det stimmer och ett annat exempel nér det inte giller). (Inspirerat
av Mikael Asplunds tidigare uppgifter.)

(a) (AnB) <28\ {z}
(b) (24~ 28)c24

Losning:

(a) Pastaendet giller ibland.

i. Exempel nér det giller: 1at A= B =@. Da AnB =@ och 28\ {@} =22\ {g} = {g}\ {&} =
@. Eftersom @ dr en delméingd till alla méngder, dr det ocksa en delméngd till tomma
miéingden: @ € @. Alltsa pastaendet géller i detta fall.

ii. Exempel nér det inte géller: lat A= B ={1}. Da An B = {1} och
28 (@} =2\ {z} = {{1}, 2}~ {@} = {{1}} déir {1} ¢ {{1}} eftersom {1} ér ett element
med i HL, men inte en delmingd till HL. (En méingd C &r en delméngd till en méngd D
om alla element i C &r ett element med i D ocksa. I detta fall har VL ett element, nimligen
1, men HL har inte 1 som element med - endast {1}).

(b) Pastaendet géller alltid.
Vi visar att alla element i 2427 tillhor ocksa 24 vilket ér definitionen for att vara en delmiingd
av en méangd.
For varje = € 24 \ 28 giller att z € 24 och x ¢ 28. Det innebér att = € A och z ¢ B. Eftersom
xCAdrxe2d, viatt VL c HL, alltsa pastaendet giller.

2. (a) Lat A, B och C vara tre godtyckliga méngder. Skapa en formel f6r de tva skuggade omradena i
de tva Venndiagrammen nedan genom att anvinda A, B och C samt méingdoperationer (union,
snitt, differens, komplement). Formlerna behover inte vara enkla.
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En 16sning kan vara: VL= (AuB)nC, HL=(AuB)\C.

(b) Avgor om de tva mingderna skulle kunna vara lika med varandra. Om det finns sadana
méngder A, B och C|, riacker det att ange ett exempel. Om det inte finns sadana méngder,
bevisa att de tva méngderna inte kan vara lika med varandra. (Vilken method som helst far
anvindas.)

Losning: Eftersom VL och HL técker olika omraden blir de lika endast om bada &r den tomma
méngden. Lat oss verifiera: om A = B = & blir



VL=(AuB)nC=(gug)nC=2nC =@ och
HL=(AuB)\C=(gu@)\C=gC=0.
Alltsa har vi hittat ett exempel dar VL = HL.

Observera att HL kan skrivas om till (Au B) nC genom differenslagen. Vi far alltsd VL =
(AuB)nC=(AuB)nC. Det skulle kunna verka som en uppenbar slutsats att de tva leden
aldrig kan vara lika med varandra eftersom (i) det ena &r snittet mellan (Au B) och C och
det andra r snittet mellan (A u B) och C och (ii) C och C #r disjunkta. Men slutsatsen &r
fel som vi har visat, eftersom vi tillater att A = B = @.



