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1. Lat A, B och C vara tre godtyckliga méngder. Avgor om féljande pastaenden stdmmer alltid, aldrig,
eller ibland (for vissa méngder). Glém inte att motivera ditt svar, dvs. ge ett bevis om det staimmer
alltid eller aldrig, och ge tva exempel om det géller ibland (ett exempel niir det stimmer och ett
annat exempel néir det inte giller). (Inspirerat av Mikael Asplunds tidigare uppgifter.)

(a) (AnB)e2B < {g}
(b) 24 n2B c24vB
Losning.
(a) Pastaendet giiller ibland.
i. Exempel niir det géller: 1lat A= {1}, B={1}. Da AnB={1} och
25\ (o} =2 \ {2} = ({1}, 2} ~ {2} = {{1}} dir {1} € {{1}}.
ii. Exempel nir det inte géller: 1at A = B = @. Da An B = @ och 28 \ {@} = 22 \ {2} =
{@} \ {@} = @. Eftersom @ inte ir ett element ‘av @ giller pastaendet inte i detta fall.
(b) Pastaendet giller alltid.
Vi visar att alla element i 24 n 28 tillhor ocksa 24YB vilket &r definitionen for att vara en
delméngd av en méngd.

For varje = € 24125 giller att € 24 och z € 2. Det innebir att # € A och = € B. Det medfér
att = € AU B vilket innebér att x € 24YE | alltsa 24 n 28 c 24VB,

2. Lat A, B och C vara tre ICKE-TOMMA miéngder. Avgor om féljande pastaenden stdmmer alltid,
aldrig, eller ibland (for vissa méingder). Glom inte att motivera ditt svar, dvs. ge ett bevis om det
stammer alltid eller aldrig, och ge tva exempel om det giller ibland (ett exempel nér det stimmer
och ett annat exempel nér det inte géller). (Inspirerat av Mikael Asplunds tidigare uppgifter.)

AnB~NC=(AuB)nC

Losning. Pastaendet giiller aldrig.

Lat oss omskriva VL genom att anvédnda likhetreglerna:

VL=AnB~C = /De Morgans lagar/ = AuB~\ C = /Lagen om dubbelt komplement/ = (A u
B)\ C /Differenslagen/ =(AuB)nC.

Eftersom A och B ir icke-tomma méngder dr deras union icke-tom. Pa grund av att (i) AuBclU
och bade A och B ir icke-tomma och (ii) C ir icke-tom, och C bestar av element i universumet
som inte tillhor C, alltsa &dr de disjunkta och tillsammans innehaller alla element av universumet,
maste minst ett av snittet av Au B och C och snittet av Au B och C vara icke-tomma och VL och
HL har inget gemensamt element.




