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Mangdladra (forts.]

Definition 1. Mingden av alla tinkbara element kallas universum och
skrivs .

Definition 4. TvA miingder A och B ir disjunkta omm AN B = @,

Definition 7. Fotensmdngden av A dr mingden av alla delméingder till A.
Skrivs 24 (eller ibland p(A)).

2 = (B|BCA}

LINKOPINGS
UNIVERSITET



Sats 1. Tomma mdngden dr en delmdngd till alla mdngder.

Bevis: Lat 5 vara en godtycklig delmangd av U, och = ett godtyckligt
element 1 universumet.

1. Per definition av tomma mingden: = € @, dvs. ~(z € @)

2. Per definition an delméngd (A C B): om = € A sa dr x € B, dvs.
(z € A) — (= € B). Tillimpa till @ och S: om vi kan bevisa att for
varje = 1 @ giller att x € S, dvs. att (x € @) — = € S ir sant, fir vi
att @ C 8.

3. Pa grund av 1. blir férledet av implikationen falskt da blir hela impli-
kationen sant som medgor att tomma méngden dr en delméngd till S
vilket skulle visas.

Ett andra sitt skulle vara att vi anviinder deduktion i steg 3. Eftersom
vi vet att —(x € @) dr sant, dr det en premiss.

(1) —(zea) Premiss
(2) —(re@)Vv(rebl) (1) och Disjunktiv forstirkning
(3) —(~(zred))—(zel) (2) och lIinplikationslagen
(4) (zre@d)— (ze8) (3) och Dubbelnegation
VSV.
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Mdngdoperationer

Definition 2. Komplementet av A relative i dr I{ \ A (skrivs A).

Definition 3. Om A och B ir mingder sa ir snittet mellan A och B méing-
den av alla element som tillhdr bade A och B. Skrivs A B, dvs.

AnB={x|xre€ Aochre B}

Definition 5. Unionen av A och B ir mingden av alla element som ingar
1 A eller B (eller bada). Skrivs A U B.

AUB ={r |z Aeller x € B}
Definition 6. Differensen mellan A och B ir mingden av alla element som
tillhér A men inte B. Skrivs A — B eller A\ B

A\B={x|rcAochzx ¢ B}
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Likheter inom méngdliran

Lat A, B och C beteckna godtyckliga delméngder till ett givet universum

U. Di giller foljande likheter:

Regel Benamning
A=A Lagen om dubbelt komplement
ANB=AUB De Morgans lagar
AUB=ANB

AnNnB=BnNnA Kommutativa lagarna
AUB=BUA

An(BNnC)=(AnB)NnC Associativa lagarna
AU(BuC)=(AuB)UC
AN(BUC)=(AnB)u(AnC) | Distributiva lagarna
AU(BNC)=(AUuB)Nn(AUC)

AnNA=A [dempotens
AUA=A

AnU=A Identitetslagarna
AUu@ = A

AnNg =@ Dominans
Auld=U

ANA=g Inversa lagarna
AUA=U

AnNn(AuB)=A Absorptionslagar
AU(ANB)=A

A\B=AnB Differenslagen




Venn diagram, medlemskapstabell

Medlemskapstabell och Venn diagram: ett godtyckligt element kan till-
hora A, B, bada, eller ingen av dem.

Omrade Element Element 1 A | Element 1 B A
Do reAreB 1 1
Dr reEAxdB 1 0
D T g A, reB 0 1
Dy rZ€AxrdB 0 0
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Lycka till med kursen!
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